
I METTITI ALLA PROVA

Limiti e continuità

, br* sex)o, **,,ron,ae R,ce lR+.Sia data la tunzione f(x) = 
i"P se x ( 0

a. Ricava i valori di a, b ec in modo tale che:

s f(x)sia continua in x : 0; * ,qL f(x) :2e; u 
,1lT f@) = o' Lo:

b. Posto cl\e a, b e c siano i valori trovati al punto precedente, calcola: )y- f{-);,!pq- ,f(')'

L;b:0;c=3f

[+m;0]

c. Stabilisci se esistono i seguenti limiti e, nel caso, calcolali: ,lyq;xf(x); )tS * [non esiste; -oo]

A Consideralafunzione/divariabile reale defìnita ,per x* c,da f(x):9-#*,cotr;,b, cparametri

reali, a positivo.

a. Determina a,b, c affinché il grafico dif
* abbia un asintotoverticale di eqtazione x = 2;

* passi per il Punto A(1; 0);
* abbia un asintoto obliquo passante per il punto B(0; 3)'

b. Disegna il grafico dif
c. A partire dal grafico dildisegna il grafico della funzionegdefinita da g(x) =

intersezioni con gli assi e asintoti.

1X _ 1

Calcola \ryà?
Sfruttando anche il risultato ottenuto, studia i punti di discontinuità della seguente funzione:

(2x-l
l- ^'loguSe sex(0lx

f(x):{ x2+3x+2 se0 (x<3.- tt2trfT sex)3

Stabilisci se ci sono punti di discontinuità di terza specie e in tal caso indica come puo essere eliminata la

discontinuità modificando la definizione della funzioìe' [x : 0 disc' III specie; x = 3 disc' I specie]

i- mettendo in evidenza
J\x)

[a)o:L,b:-2,c=2]

r

f ,--ffi.ffi Unanuovavettura Unacasaautomobilisticahaprogettato

una vettura in cuiì costo per il consumo di carburante, espresso in euro, dipen-

de dai kilometri percorsi x secondo la funzione:

[a sex(3
f(x):jbx2*cx+1 \.J. 

L-m;=f se x '2 r

o

E
I
.5s

corr a, b, c parametri reali.

Durante la presentazione della vettura viene dichiarato che, all'aumentare dei kilometri percorsi, il costo per

il consumoìi carburante tende a diventare € 1 ogni 10 km. Determina:

a. i parametrib e c;

b. il parametro a affinché la funzione sia continua in x = 3;

c. il numero minimo di kilometri da percorrere per ayere una differenza di costi tra i rralori reali e quelli

dichiarati inferiore al decimillesimo di euro. lù U : t, c : -Z;g a = !;c) f oO:]
t'

4
1ffiffi,; "-



7

Mettiti alla Prova

r Il moscerino della frutta Un modello che

rapÉ;fiia l'evoluzione della popolazione del moscerino

della frutta ha equazione:

N(r): '9:
3e-a' + 2

dove N( / ) è il numero di moscerini e f è il tempo (misurato in giorni).

a. Quanti sono i moscerini all'inizio dell'osservazione?

q

In quanto tempo la popolazione diventa di 50 individui?

b. Disegna il grafico di N( f ) e osserva che ammette un asintoto orizzontale. Che significato assume per la

popàazio.r'e di moscerini questa retta? Verifica tale risultato attraverso la definizione di limite'

la) 40,t - 1 giorno; b) N : 100]

f Un triangolo ha i lati che misurano rispettiva-

mente 3a,4a e 54. Sia Al'ateadel triangolo stes-

so, A1 l'area del cerchio inscritto e ,42 quella del

cerchio circoscritto. Calcola i seguenti limiti:

IEI

Iil

,. A1a. Ilm ---7-;
a-*a 11

t. ,riy*Jfi.
["lf 'ur]l

Considera la funzione ,f,lR -. lR defìnita da

( x3-2x2*:-11*)=]tr sex*2,
la se x:2

con aparametro reale.

a. Determina a affinché l'immagine mediante

/dell'intervallo 1=[-t;:] sia un intervallo

chiuso.

b. Determina gli estremi dell'immaginef(I) dil.
[a) s; b) 2,10]

Esplicita, rispetto alla variab le y,l' equ;azione del-

la iurva x' - xy - 3x - y +2 : 0. Stabilisci se la

curva presenta degli asintoti e, in caso di risposta

affermativa, determinane le equazioni. Individua
il punto di intersezione C degli asintoti e verifica

che è centro di simmetria per la curva, scrivendo

le equazioni della simmetria centrale rispetto al

punio C. l*:-1, Y: x- a;C(- 1; - S)]

Xf Considera la funzione:

/ rx-:f 1

a(x) : 200U - s 3oo-roox /'

a. Per quale valore di xlafunzione si annulla?

b. Quanto vale a(0)?

c. Per quale x la funzione assume un valore pari

al75o/o di a(0)?

la)X x eD: b) a(0) - s,9; c) x - 0,76)

ll calcolare,q1l(ffi -\,5x-2) [o]

lliceoscientincoopzi:::,[T::1i,ffi*it::]?::;

fl Veriflcare che la funzione

1

J\x):
37+t

ha una discontinuità di prima specie («a salto'),
mentre la funzione:

f(*) = I

3'+7
ha una discontinuità di terza specie («eliminabile»)'
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Quesito 2l

I Derivate

a.

b.

sex ( 0

seo(x =%2 ", dove a,b e c sono Parametri reali.

se x) )r

Determina i parametri a,b, c trtmodo che la funzione sia derivabile per ogni x reale' Disegna il grafico dil

La funzione /' è continua? Disegna il suo grafico. La funzione /' è derivabile?

lu) o: L,b = 0, c =- 1]

@


